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Exercice 1 :[Question barriere] Déterminer une base de F' = {(y) € M51(R) |3 +2y—2= O}
z
Démonstration.
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e engendre F
e est libre car constituée de deux vecteurs non colinéaires

donc F est une base de F. (D’ou dim(F) = Card(F) = 2.) O
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Exercice 2 : Soit A=[2 1 —1]. On rappelle que Fy(A) = {X € M5,(R)| AX = 0(///&1(]1@)}.
3 2 0
Déterminer une base de Ey(A).
x
Démonstration. Soit X = |y | € 45,1(R).
z
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1 1 1 T
= (2 1 -1 ) =O//13,1(]R)
3 2 0 z
z+ y+z2=0
— {22+ y—z=0
3x + 2y =0
(z+y+ 2=0
= { —y—-32=0 Loy« Ly —214
—y—?)Z:O L3<—L3—3L1
z+y+ z=0
=
—y—32=0
Tt+Yy=-—z
=
y=-3z
x =2z L1 «— L1 - L2
—
y=-3z
D’ou
T
Eo(A)=1|y|€ A3 (R) |2 =22y =-32
z
2z
=4|-3z|es1(R)|z€R
z
2
= Vect| | =3
1
2
La famille F = || =3
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e engendre Fy(A)
e cst libre car constituée d’un unique vecteur non nul
donc F est une base de Ey(A). (D’ou dim(Ey(A)) = Card(F) = 1.) O
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Exercice 3 : Déterminer une base de F' = {(b —u b

)6///2(11%) | (a,b) GRQ}.

Démonstration.

F={(bfa a;b)e(///Q(RH(a,b)eRQ}

={a(_11 (1))+b((1) _11)6///2(R)|(a,b)eR2}

“vea(( o) (1 7))
Lafamille}'z((_ll (1))((1) _11));

e engendre F
e est libre car constituée de deux vecteurs non colinéaires
donc F est une base de F. (D’ou dim(F') = Card(F) = 2.) O



